
MAT 308 ·IDEAL TEOR·IS·I
ALIŞTIRMALAR II

1. S =
��

n 0
2n 0

�
j n 2 Z

�
kümesi verilsin. Buna göre

i) S kümesinin M2(Z) halkas¬n¬n bir althalkas¬oldu¼gunu gösteriniz.
ii) S; Z halkas¬n¬n bir izomor�k görüntüsüdür. ·Ispatlay¬n¬z.

2. E¼ger R halkas¬n¬n her eleman¬idempotent eleman ise bu halkaya Boolean
halkas¬denir. Buna göre aşa¼g¬dakileri gösteriniz:

i) Boolean halkas¬n¬n karakteristi¼gi ikidir.

ii) Boolean halkas¬de¼gi̧smelidir.

iii) ·Iki elemandan fazla eleman¬ bulunan bir Boolean halkas¬nda s¬f¬r
bölen eleman vard¬r.

3. R birimli de¼gi̧smeli bir halka olsun. Bu durumda

Z(M3(R)) = faI3 j a 2 Rg

oldu¼gunu gösteriniz.

4. Z6 halkas¬ndan Z2 � Z3 halkas¬na bir izomor�zm tan¬mlay¬n¬z.

5. Si (i = 1; 2; 3) key� halkalar olmak üzere

S1 � S2 � S3 �= S2 � S1 � S3

oldu¼gunu gösteriniz.

6. A;B bir R halkas¬n¬n idealleri (sa¼g idealleri) ve A � B olsun. Bu durumda
A; B halkas¬n¬n bir idealidir. Gösteriniz.

7. De¼gi̧smeli bir halkadaki tüm nilpotent elemanlar¬n kümesi bir idealdir.
Gösteriniz.

8. Bir R halkas¬n¬n birimli olan S halkas¬içine gömülmesinden faydalanarak
(ilgili bölüme bak¬n¬z) R halkas¬ndaki bir idealin (sa¼g idealin) S halkas¬nda
da bir ideal (sa¼g ideal) oldu¼gunu gösteriniz.

9. R bir halka olmak üzere K = fn j n 2 Z; na = 0; 8a 2 Rg kümesi Z
halkas¬n¬n bir idealidir. Gösteriniz.

10. (2) [ (3) kümesinin Z halkas¬n¬n bir ideali olup olmad¬¼g¬n¬inceleyiniz.

11. R bir halka, A;B;C � R sa¼g idealler ve A � B[C ise A � B veya A � C
oldu¼gunu gösteriniz.
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12. C =
�
a+ bi

�� a; b 2 R; i2 = �1	 cismi R reel say¬lar cismi üzerinde bir
cebirdir. Gösteriniz.

13. R birden fazla eleman¬ olan bir halka ve her s¬f¬rdan farkl¬ a 2 R için
aR = R ise R bölümlü halkad¬r. Gösteriniz.

14. A, R halkas¬nda bir ideal (sa¼g ideal) ise Mn(A) kümesi de Mn(R) halka-
s¬n¬n bir idealidir. ·Ispatlay¬n¬z.
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