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MAT 308 iDEAL TEORISi
ALISTIRMALAR II

.S = {{ no 0 } | ne Z} kiimesi verilsin. Buna gore

2n 0

i) S kiimesinin M5(Z) halkasinin bir althalkas1 oldugunu gosteriniz.

ii) S, Z halkasmm bir izomorfik goriintiisiidiir. Ispatlaymiz.

. Eger R halkasinin her elemani idempotent eleman ise bu halkaya Boolean

halkasi denir. Buna gore agagidakileri gosteriniz:

i) Boolean halkasimin karakteristigi ikidir.
ii) Boolean halkasi degigmelidir.

iii) iki elemandan fazla elemami bulunan bir Boolean halkasinda sifir
bolen eleman vardir.

R birimli degismeli bir halka olsun. Bu durumda
Z(M3(R)) ={als | a € R}
oldugunu gosteriniz.

Z¢ halkasindan Zs @ Z3 halkasina bir izomorfizm tanimlayiniz.

S; (i =1,2,3) keyfi halkalar olmak iizere
S1 @5 @ S325 65 &S

oldugunu gosteriniz.

A, B bir R halkasinin idealleri (sag idealleri) ve A C B olsun. Bu durumda
A, B halkasin bir idealidir. Gosteriniz.

Degismeli bir halkadaki tiim nilpotent elemanlarin kiimesi bir idealdir.
Gosteriniz.

Bir R halkasinin birimli olan S halkasi i¢ine gdmiilmesinden faydalanarak
(ilgili boliime bakiniz) R halkasindaki bir idealin (sag idealin) S halkasinda
da bir ideal (sag ideal) oldugunu gosteriniz.

R bir halka olmak iizere K = {n |n €Z, na=0, Va € R} kiimesi Z
halkasinin bir idealidir. Goésteriniz.

(2) U (3) kiimesinin Z halkasimn bir ideali olup olmadigini inceleyiniz.

R bir halka, A, B,C C R sag idealler ve A C BUC'ise A C Bveya A C C
oldugunu gosteriniz.



12. C = {a + be ’ a,beR, 2= —1} cismi R reel sayilar cismi iizerinde bir
cebirdir. Gosteriniz.

13. R birden fazla elemani olan bir halka ve her sifirdan farkh o € R igin
aR = R ise R bolimli halkadir. Gosteriniz.

14. A, R halkasinda bir ideal (sag ideal) ise M,,(A) kiimesi de M,,(R) halka-
sinin bir idealidir. Ispatlaymiz.



