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Asagidakileri ispatlayiniz.
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Dogal sayilar kiimesinin farkl iki én parcasi ayni kuvvette olamaz.
Dogal sayilar kiimesi sonlu olamaz.

Sonlu bir kiime, kendisinden farkli hicbir altkiimesi ile aynm1 kuvvette ola-
maz.

Sayilabilir sonsuz olmayan bir sonsuz kiimeden sayilabilir sonsuz veya
sonlu kiime ¢ikarilirsa, ilk kiimenin kuvveti degigsmez.

Bos olmayan bir kiimenin uygun bir 6z altkiimesi {izerine birebir olarak
resmedilebilmesi i¢in gerek ve yeter kogul o kiimenin sonsuz olmasidir.

Sonlu bir M kiimesi, N gibi bir altkiimesi iizerine birebir olarak resmedilebilirse,

N = M dir.

Y sayilabilir(sonlu veya sayilabilir sonsuz) bir kiime ve f : X — Y
birebir bir fonksiyon ise X de sayilabilir bir kiimedir.

. N2 = N x N kartezyen carpim kiimesinin sayilabilir sonsuz bir kiime

oldugunu gosteriniz.
(Y.G: f:NxN—N, f(i,j) = 23/ doniigiimii ve 7. soru kullanilabilir.)

A sayilabilir bir kiime ve B kiimesi de A kiimesinin sayilabilir bir altkiimesi
ise A — B kiimesi de sayilabilir bir kiimedir.

X ve Y sayilabilir iki kiime ise X x Y kiimesi de sayilabilir bir kiimedir.

f: X — Y birebir ve 6rten bir fonksiyon ise, g : P(X) — P(Y), g(A) =
f(A) = {f(z)|z € A} seklinde tamimlanan g fonksiyonu da birebir ve
ortendir.

X ile Y kiimesi ayni kuvvette ise P(X) ile P(Y") kiimeleri de ayn1 kuvvet-
tedir.

(0,1) ile (0,2) kiimelerinin aym kuvvette oldugunu goésteriniz. (Y.G:
f(x) = 2z fonksiyonu kullanilabilir.)

0 < a < b bzelligini saglayan herhangi iki reel say1 a ve b olmak iizere (0, 1)
ile (a, b) kiimelerinin aym kuvvette oldugunu gosteriniz.

(Y.G: f(z) = a+ (b— a)x fonksiyonu kullanilabilir.)

(—1,1) ve (0, 1) kiimelerinin aym kuvvette oldugunu gosteriniz.



