
·IDEAL TEOR·IS·I
ÖDEV SORULARI

1. R de¼gi̧smeli bir halka, a; b 2 R nilpotent elemanlar ise a+ b eleman¬n¬n da
nilpotent oldu¼gunu gösteriniz.

2. R birden fazla eleman¬ olan bir halka ve s¬f¬rdan farkl¬ her bir a 2 R
için aba = a olacak şekilde bir tek b 2 R olsun. Buna göre aşa¼g¬dakileri
gösteriniz.

i) R halkas¬n¬n s¬f¬rdan farkl¬s¬f¬r böleni yoktur.

ii) bab = b dir.

3. R bir halka, x bir bilinmeyen olmak üzere,
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i̧slemlerine göre bir halkad¬r. Gösteriniz.

4. S; Si (i = 1; 2; � � � ; n) halkalar¬n¬n direk toplam¬olmak üzere,

S birimlidir, Si halkalar¬birimlidir.

5. Z6 halkas¬ndan Z2 � Z3 halkas¬na bir izomor�zm tan¬mlay¬n¬z.

6. Si (i = 1; 2; 3) key� halkalar olmak üzere

S1 � S2 � S3 �= S2 � S1 � S3
oldu¼gunu gösteriniz.

7. De¼gi̧smeli bir halkadaki tüm nilpotent elemanlar¬n kümesi bir idealdir.
Gösteriniz.

8. (2) [ (3) kümesinin Z halkas¬n¬n bir ideali olup olmad¬¼g¬n¬inceleyiniz.

9. C =
�
a+ bi

�� a; b 2 R; i2 = �1	 cismi R reel say¬lar cismi üzerinde bir
cebirdir. Gösteriniz.

10. R bir halka olmak üzere, m;n 2 Z ve a 2 R için

(m+ n)a = ma+ na dir.

·Ispatlay¬n¬z.
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