iDEAL TEORIisSi
ODEV SORULARI

1. R degismeli bir halka, a,b € R nilpotent elemanlar ise a + b elemaninin da
nilpotent oldugunu gosteriniz.

2. R birden fazla elemani olan bir halka ve sifirdan farkli her bir a € R
igin aba = a olacak sekilde bir tek b € R olsun. Buna gore agagidakileri
gosteriniz.

i) R halkasinin sifirdan farkl sifir boleni yoktur.

ii) bab =10 dir.
3. R bir halka, x bir bilinmeyen olmak iizere,
ap € R}

R[] = {f— > apat

k=0

kiimesi, f,g € R[[z]] i¢cin

f+g = (Z aka> + (Z kak> = Z(ak + bk)xk
k=0 k=0 k=0
Fo = Yodat d= Y i,
k=0 i+j=k

islemlerine gore bir halkadir. Gosteriniz.
4. S, S; (i =1,2,--- ,n) halkalarinin direk toplami olmak iizere,
S birimlidir < S; halkalar1 birimlidir.

5. Zg halkasindan Zy @ Zs halkasina bir izomorfizm tanimlayiniz.
6. S; (i =1,2,3) keyfi halkalar olmak {izere
S1BS2@S3=285d5®S;
oldugunu gosteriniz.

7. Degismeli bir halkadaki tiim nilpotent elemanlarin kiimesi bir idealdir.
Gosteriniz.

8. (2) U (3) kiimesinin Z halkasinin bir ideali olup olmadigim inceleyiniz.

9. C = {a + bi | a,beR, i2= —1} cismi R reel sayilar cismi iizerinde bir
cebirdir. Gosteriniz.

10. R bir halka olmak iizere, m,n € Z ve a € R igin
(m +n)a = ma + na dir.

Ispatlaymiz.



